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Το, τόπων καθόλε οἱ μὲν εἰσὶν ἐφεκτβιοὶ, ἓς καὶ " 
"Απολλώνιος πρὸ τῶν ἰδίων ") φοιχείων λέγει σηµεία μὲν 
τόπον σημεῖον, γραμμῆς δὲ τόπον γραμμὴν, ἐπιφα- 
ψείας δὲ ἐπιφάνειαν, σερεῦ δὲ σερεέν' οἱ δὲ διεζοδικοὶ, 
ὡς σηµείὴ μὲν γραμμὴήν, Ὑθαμμῆς ἐπιβάνειαν, ἐπι- 
Φανείας δὲ φερεόν’ οἱ δὲ ὠἀνασροφικοὶ, ὡς συµεία μὲν 
ἀπιφάνειαν, γραμμῆς δὲ segeov. Τῶν δὲ ἐν ra 
οἰναλυομένῳ, οἱ μὲν τῶν Δέσει δεδοµένων ἐφεκτικοί εἰ- 
σι’ οἱ δὲ επίπεδοι λεγέμενοι κα) οἱ «ερεοὶ xy; Ύραμ- 
μικοὶ διεζοδικοί εἰσι σημείων ci δὲ πρὸς ἐπιφανείας. 
εἴναςροίικοὶ μὲν εἰσὶ σημείων, διεξοδικοὶ δὲ γραμμᾶν. 
«οἱ µέν τοι γραμμικοὶ ἀπὸ τῶν πρὸς ἐπιφάνειαν δείκνυν-' 
σαι. Λέγονται δὲ ἐπίπεδοι μὲν τόποι ἅτοί τε περὶ ὧν 
ἁπώγομεν, κανόλ» ὅσοι εἰσὶν εὐθεἴαι γραμμαὶ ὃ κύ- 
nor φερεοὶ δὲ, ὅσοι εἰσὶ κώνωχ τομαὶ, παραβολαὶ, 4 
ἐλείψεις, ἢ ὑπερβολαί. Τραμμικὸὶ δὲ τόποι λέγον- 
Tas, ὅσαι γραμμαί eicw ἅτε εὐθεῖαι, ἅτε κύκλοι, ἔτο 
εἰς τῶν εἰρημίνων κωνικῶν τομῶν. Οἱ δὲ ὑπὸ Ἔβατο- 
σ9 έως ἐπιγραφέντες τόποι πρὸς µεσότητας, ἐκ τῶν 
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gas τῆςδε ἄψεται Θέδει δεδομένης περιφερείας. "Eav 
ἀπὸ δύο δοθέντων σημείων εὐθεῖαι χλασθῶσιν, κο) 7 
τὸ ἀπὸ τῆς μιᾶς TE αἰπὸ τῆς ἑτέρας δοθέντι μεῖζον ἢ 
ἐνλόγῳ, τὸ σημεῖον ἄφρετὰι θέσει δεδομένης περεφε- 
θείας. "Edy ἀπὸ ὁσωνῶν δεδοµένων σημείων κλασθῶς 
συν εὐθεῖαι πρὸς ἑνὶ σηµείῳ, καὶ ᾗ τὰ ἀπὸ πασῶν εἴδη᾽ 
ἴσα δοθέντι χωίῳ, φὸ σημεῖον ἄψεται Φέσει δεδομένης 
περιφερεας. ἸἘΕὰν. ἀπὸ δύο δοθέντων σημείων κλα- 
σθῶσιν εὐθεῖαι, ἀπὸ δὲ τῇ σηµεία παρὰ τὴν Θέσει 
ἀχθεῖσα εὐθεῖα οἴπολαμ[βανομένη αἰπὸ Φέσει δεδομένης 
εὐθείας mes δθέντι σηµείῳ, κο) ᾗ τὰ ἀπὸ τῶν κε- 
: λασμένων εἴδη ἴσα τῷ ὑπὸ δοθείσης 197 τῆς ἀπολαμ- 
Δανομόης, τὸ πρὸς τῇ κλάσει σημεῖον ἄψνετφι θέσει 
Φεδοµένης πέριφερείας. 'Edv ἐντὸς κύκλα θέσει dedo- 
μένα δοθέν τι σημεῖον I, κα) δι αὐτᾶ ἀχθῆ τις εὐ- 
Θεά, κα) ἐπὶ αὐτῆς ληφθῇ τι σημεῖον ἐκτὸς νι καὶ F 
τὸ ἀπὸ τῆς ἄχει τῷ δοθέντος ἐντὸς σηµεία ἴσον τῷ ὑπὸ 
τῆς ὅλης καὶ τῆς ἐκτὸς ἀπολαμβανομένης, ἢ τὸ μέ- 
wov, A τῶτό τε κα) of) ὑπὸ τῶν ἐντὸς δύο τμημάτων, 
πὸ ἐκτὸς σημεῖο ἄψεται «θέσει δεδομένης εὐθείας. 
Κα) ἐὰν τῶτο μὲν σημεῖον ἅπτηται θέσει δεδομένης 
εὐθείας, ὁ δὲ κόκλος μὴ ὑπέκειται, τα ED ἑκατέρᾳ 
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βιβλία. 


Ele τὸν 78 δευτέέν κρῶτον τόπο. 5} 
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Fig. 1 


a). Tebyuna πό aßy; πο) δήχθῳ τοκβσὰ ἡ αλ. 
ng] ἔσω ὥς ἡ PO πρὸς τὴν BY; ἅτω. τὸ amd a πρὸξ 
τὸ ἀπὸ Ay ὅτι γῴεται ὕσρν τὸ ὑπὸ τῶν ϱδΥ τῷ ἀπὸ 
ad. Ἠχθω δια τῷ Υ τῇ 1 aß magaMmAos ἡ N ye. "Es 
ben ὡς ἡ (3ὸ mbos τὴν By, ὅτως ἡ aß ” πρὸς τὴν γε, κα} 
πο wo up προς {ο ὑπὸ αβ. γε. ὡς δὲ η (3δ πρὸς τὴν 
dy. Erw; ἦν τὸ ἀπὸ Au πρὸς τὸ ἀπὸ αγ. "Ιδὸν ἄρθι 
ἐς) τὸ ὑπὸ Pa; γε τῷ ὑπὸ αγ. ᾿Ανάλογον ρα x 
(περὶ ἴσας γωνίας τοῖς Era, Ἴση. ἄρο εσὶν ή ὑπὸ 
yo τῇ B. ὧσο ἴσον Es} τὸ ὑπὸ Bdy") τῷ ἀπὸ ad. Τὸ 
δὲ οἰναισρεφόμενον Φανερόν. 


Ele. τὸν δεύτερον τόσον. 
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β) Τρ)γωνόν τὸ αγ, καὶ ) κάθετος ἢ 5 dar δτι —* 
5 τῶν ἅπὸ ‚Ba, αγ ὑπεβοχὴ ἴση esı τῇ τῶν mo RB, 
δγ ὁ ὑπεροχχ, Ἐὰν δὲ 3 N Ay δίχα us} τὸ e, ἡ τῶν 


ἅπο βὺ, ὄγ 1) es] τὲ δὶς ὁ ὑπὸ Ay, εὃ . Or μὲν ἓν ἡ 


ray ἀπὸ Bü, αγ ὑπεροχὴ ἴση si τῇ τῶν änd 08, dy 


UmELoXN , φανερό Ἔςι γὰρ τὸ μὲν απὸ τὰ κ) aß - 


ἰσοὺ 


2) Simſon macht zwar: am gehörigen Ort gegen bie Ord⸗ 
nung dieſer Lehnfäze bedeutende Einwuͤrfe. Inzwiſchen 
Ηεβ ich fie hier doch auf einander folgen, wie. fie in ben 
‚ Meinten ftehen. Man witd Simfons Einwendungen nur 
um ſo beſſer vertehen. .d 
: Ὦ) Die Mſepte haben Pay. 
1) Die Pete blosi ἡ τν ae An 
k) κ, axo ὃ τῶν «β. 


- 


tt 

is — ο 
gas τῆςδε ἄψεται Θέδει δεδομένης περιφεβείας. Ἐδν 
ἀπὸ δύο δοθόντων σημείων εὐθεῖαι κλασθώσι, καὶ 7 
τὸ ἀπὸ τῆς μιᾶς τᾶ ἀπὸ τῆς ἑτέρας δοθέντι μεῖζον ἢ 
ἑνλόγῳ, τὸ σημεῖον dıyeras θέσει δεδομένης πεµιφε- 
elas. ἘΕλν ἀπὸ ὁσωνᾶν δεδομένων σημείων κλὰσθῶς 
συν εὐθεῖαι πρὸς El σηµείῳ, ag) ᾗ τὰ ἀπὸ πασῶν εἴδη 
ἔσα δοθόντι χωβίῳ, md σημεῖον ἄψεται Φέσει δεδομένης 
wegiPegeiuc. ἸἘΕὰν. ἀπὸ δύο δοθέντων σημείων κλα- 
σθῶσιν εὐθεῖαι, ἀπὸ δὲ τῇ σηµείὰ παρὰ τὴν Θέσει 
ἀχθεῖσα εὐβεῖα ἀπολαμβανομένη ἀπὸ derer δεδομένης 
εὐθείας πρὸς δὀθέντι σηµείῳ, κο ᾗ τὰ ἀπὸ τῶν κε- 
" λασμένων εἴδη ἴσα τῷ ὑπὸ δοθείσης κο τῆς ἀπολαμ- 
Δανομόης, τὸ πρὸς. τῇ κλάσει σημεῖον ἄγψνετομ θέσει, 
Φεδοµένης πέριφερείας. Ἐὰν ὀντὸς κύκλε θέσει ἂεδο- 
Μένα δοθέν τι σημεῖον ᾗ, κα) δὲ αὐτὰ ἀχ9ῆ τις εὐ- 
Φεῖα, κα) ἐπὶ αὐτῆς ληφθῇ τι σημεῖον ἐκτὸς »ι καὶ Ei 
τὸ ἀπὸ τῆς ἄχρι τῇ δοθ έντος ἐντὸς σηµεία ἴσον τῷ ὑπὸ 
as ὅλης ag] τῆς ἐκτὸς ἀπολαμβανομένης, ἢ τὸ μό- 
wov, ἡ τῶτό τε καὶ To) ὑπὸ τῶν ἐντὸς δύο τμημάτων, 
πὸ ἐκτὸς σημεῖον ἄψεται Φέσει δεδομένης «εὐθείας. 
λα) dev τῶτο μὲν σημεῖον ἅπτηται Φέσει δεδομένης 
εὐθεας, ὁ δὲ κύκλος μὴ ὑπόκειται, τὰ ἐφ' ἑκατέρᾳ 
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Dres Ayppara εἰς τὰ. τῶν ἐπιπέδων εόπων 
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3) Τργωνον nd aßys κο) diixdo τυχβοὰ ἡ ad, 
X ἔσω ὣς ἡ Bd πρὲς τὴν d, ἔτω.τὸ ἀπὸ Ba πρὸξ 
zo ο πὸ diy ὅτι γίνεται ἴσρν τὸ ὑπὸ τῶν {δγ τῷ ἀπὸ 
α). Ἠχθω διὰ τᾶ γ τῇ αβ παρα ληλός he. "Erb 
ben ὡς ἡ BO πῥὸς τὴν dry, ὅτως ή aß πρὸς τὴν Ύε, καὶ 
76 ἀπὸ af προς τὸ ὑπὸ aß. Ὑε. ὡς δὲ ἡ BO πρὸς τὴν 
dy, ὅτως ἦν τὸ ἀπὸ Qu ππῤὸς τὸ ἀπὸ αγ. "Ιδόν dp 

ἐδὶ τὸ ὑπὸ Ba, Ύε τῷ ὑπὸ ay. ᾿Ανάλογον ἄρα κο 
«περὶ ἴσας Ὑωνίας τᾶς ἐναλάξ. "ση ρα ἐπὶν ἡ ὑπὸ 
γαὸ τῇ (9. ὧςε ἴσον ἐς] τὸ ὑπὸ βδγ ) τῷ ἀπὸ ad. Τὸ 


δὲ ὠνασρεφόμενον φανερέν. 
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D) Τοϊγωνόν τὸ aßy, Καὶ κάθετος ἤ δα" ὅτι μὲν 
y τῶν ἀπὸ [α..αγ ὑπεροχὴ ἴση ἐφὶ τῇ τῶν ἀπὸ 8, 
ὃγ ὑπεροχη, Eav δὲ Ἡ Ay δίχω ἡμηθῆ τὸε, ἡ τῶν 


ἀπὸ βδ, δγ ἳ) del τὸ δὶς ὑπὸ Ay, εδ. Ότι μὲν ἂν ἡ 


ray ἀπὸ Bü, ἀγ ὑπεροχὴ ion sl τῇ τῶν ἀπὸ δβ, δΥ 


ὁπεροχἩ, φανερό. "Ες γὰρ τὸ μὲν ἀπὸ sek) α 
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8) Simfer macht zwar:am gehoͤrigen Ört gegen die Orb» 
hung dieſer Lehnfäze bedeutende Einwuͤrfe. Inzwiſchen 
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Mfepten ſtehen. Man wird Simfons Einwendungen nur 

unm ſo beffer vertehen. A. d. . 
„hy) Die Mſepte haben βαγ. 
1) Die Mſcte blos: «ἡ τῶ are β)., 
κ) Micpte «τὸ tar ap. . . 


x 


- . ΄ 


απ 15 


ὑπὸ 083 γωνία. ὧςε * ἐσι τὰ ὑπὸ 7 τὸ ὑπὸ 
αβη, τετέσι Ta ε τᾶ δοῦέντος χωρία. 
ν ' . 
Ele vor volrev «όφον. ’ 


Fig: 4. 


3 Τρίγωνον. τὸ aßry, κο) διαχ9 τὶς καὶ ad δίχ8 


τέμνησὰ τήν By. -ἅτι τὰ ἀπὸ τῶν [δα αγ τετράγωνο 
διπλάσιά ἐςι τῶν απὸ τῶν ud δΥγ τετραγώνων. "Ηχθω 
κακετοςἡ αε. Τὰ δὲ ἀπὲ τῶν ße!) ey τετράγωνα 
διπλάσια ἐσι πῶν ἀπὸ τῶν BO εδ τετραγώνων. Es} 
δὲ κα) τὸ ὃς ὑπὸ me μετὸ τᾶ δὶς ὧπὸ de διπλάσιο 
τῇ ἀπὸ αλ. τὰ δὲ ἀπὸ τῶν Be εγ μετὰ τᾶ δὶς ὧπὸ as 
Ira ες) τοῖς ums τῶν Ba αγ. Τὰ ἄρα ἀπὸ βα αγ 
διπλάσια ἐσι τῶν ἀπὸ ") ϱδ ad τετραγώνων, Ἀστέφι 
τῶν ἀπὸ yo ad τετραγώνων. = 
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φὴν By. Ποπομίσθω γὰρ ὡς ἡ aß πρὸς τὴν Ay, Bros 
Rn τὶς ζε πρὲς τὴν ey: ᾿Ανάλογεν ἄρα ἐπὶ κατ 
διαίρεσιν, ὡς ἡ αγ πρὲς τὴν Ὑβ, ὅτως ἡ ὦγ προς τὴν 
Ye. Καὶ ὅλη den nad πρὸς ὅλην τν Be ἐ91ν. ὡς ἡ 
ey πρὸς τὴν By. ᾿Εναλλὰξ pn ἐσὶν ὡς ἡ Ca αρ 
αν αγ. ἔτως ἡ eß πρὸς τήν By. we δὲ ἡ εβ πρὸς τὴν 
By. ἅτως ἐξὶν ἡ δε πρὸς τὴν ey, ἔκ TE «εἶναι Bio 
‚dydnoyov. Καὶ ὡς den a ζω πεὸς τὴν αγ, ὅτως ed 
.. .. πρὸς 
:) ἀπὸ τῶν αι 9. Μα. —— 
9) sv ἀπὸ a) da τετραγώνων, Τωτόςι τῶν Bed γδ εα Tarpayarım 
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ὑπὸ α)θ γωνία. ὧςε μεῖζόν ἐσι τὸ ὑπὸ 487 τὸ ὑπὸ 
αβη, τατέφι τᾶ ε TE δονέντος χωρία. 

ν , . 


Eis vor ερῖτον women. 
. Fig: 4 . 
ο 5 Τρίγωνον τὸ αγ, 9) ax τὶς ἡ ad dlxa 


τέµνησα τήν By. -ἅτι τὰ ἀπὸ τῶν (δα αγ τετράγωνᾶ 
διπλάσια ἐσι τῶν ἀπὸ τῶν ad δΎ τετραγώνων. "Ἠχθω 
κοκετοςᾗαε. Τὰ de.ame τῶν ße!) ey τετράγωνα 
διπλάσια ἐσι πῶν ἀπὸ τῶν BI εδ τετραγώνων. Es} 
δὲ κα) τὸ Ds ὑπὸ αε μετὰ τᾶ δὶς ἀπὸ de δικλάσιον 
τῇ ἀπὸ αδ. τὰ δὲ ἀπὸ τῶν Pe ery μετὰ τᾶ ὃς ἀπὸ αἱ 
Isa εςὶ τοῖς ano τῶν Ba ay. Ta ἄρα ἀπὸ Bay 
διπλάσια ἐἔσι τῶν ἀπὸ ") BI αδ τετραγώνων, Ἀντέφι 
τῶν ano γὸ ad τετραγώνων. 
N Fig. 5. κ . 
ε) Adya ὄντος τᾶ τῆς u πρὸς τὴν Byt) κο) 
weis τὸ ὑπὲ τῶν γα ad. ἐδν τῶν δ By µέση ἀνάλο: 
Ύον ληΦθη u Be, δεῖξαε, ὅτι τὸ ἀπὸ ar τῇ ἀπὸ εγ 
᾿μεῖζέν esı τῷ ὑπὲ ya ad, ἢ ἐν λέγῳ τῷ τῆς aß πρὸς 
gar By. Πεποιήσθω γὰρ ὡς ἡ αἱ πρὸς τὴν Ay, rap 
αλλη τὶς ἡ ζε πρὸς τήν ΕΥ: ᾿Ανάλογεν ἄρα ἐπὶ κατὼ 
διαίρεσιν, ὡς ἡ αγ πρὲς τὴν yB, ὅτως ἡ Cy πρὸς τὴν 
γε. Καὶ ὅλη apa nal πρὸς ἕλην τὴν Be ἐ5ὶν, ὡς ἡ 
αγ πρὸς τὴν By. ᾿Εναλλαξ apa ἐσὶν ὡς ἡ da αρῤρ 
ὴν αγ. ὅτως ἡ ε πρὸς τὴν By. ὡς δὲ ἡ ε πρὸς τὴν 
By, ἅτως ἐπὶν de πρὸς τὴν ey, ἐκ τῇ «εἶναι Kom 
(ὐάλογον. Kal ὡς den u ζω πρὸς τὴν αγ, ὅτως ἡ ed 
777, 

f) ἀπὸ τῶν ας ey. .. — 
9) τῶν ἐπὸ ad da τετραγώνων, Τωτέςι τῶν uud Υδ εα Farpayanım. 

: & 


t) ϱ). N” En 
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πρὸς τὴν Ὑε. Χώρίον χωρίφ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν al ey 
ἆσον ἐσὶ τῷ ὑπὸ αγ δε. To δὲν) ὑπὸ ag γε τῇ ὑπὸ 
ary ὑπερέχει τῷ ὑπὸ ζεγ. CL δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ αγ 
δε τὰ ὑπὸ αεγ, τότῳ ὑπερέχει ng] τὸ ὑπὸ ae τῇ ὑπὸ 
day”) Te dem ἀπὸ ae τετράγωνον τᾶ ὑπὸ γαὺ μεῖ- 
ζόν ἐσι τῷ ὑπὸ ζεΥ ") λόγον ἔχοντι πρὸς τὸ πο ey 
τὸν αὐτόν τῷ τῆς aß weis τὴν By. üse τὸ ἀπὸ αε τῇ | 
ἀπὸ ἐγ μᾶῖζόν ἐξι τῷ ὑπὸ yad, A ἐν λόγῳ τῷ τῆς aß 
πρὸς τὴν ΑΥ. . U 

Fig. & 

0.9) λόγος τῆς aß πρὸς τὴν Ay, χωρίον τὸ ὑπὸ 
Wed, ἑαν τῶν δβ ϐΎ 7) µέση ἀνάλογον ληφοῇ ἡ Per 
ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ae TE ἀπὸ τῆς εγ μεῖζόν ἐσιτῷ ὑπὸ 
ad") ἡ ἐν λόγῳ τῷ τῆς &ß πρὸς τὴν By. Πεποιή» 
σθω γὰρ ὡς ἡ aß πρὸς τὴν Ay, ἅτως ἄλλη τὶς 3) je 
πρὲς τὴν εγ. Διελέντι ἄρα καὶ λοιπὴ πῥὲς λόιπήν 
δεν ὡς ἡ ζω Ὁ) πρὸς τὴν Be ὅτως ἡ αγ πρὸς τὴν Bye 
ἐναλαξ erw ὡς ἡ ζω πρὸς τὴν αἲ)ν ὅτως καὶ εβ πρὸς 
φὴν By. δὲ ἡ EB πρὲς τὴν Ay, Erw κο) ἡ εδ 
WE τὴν Ey. κο) ὡς ἄρᾶ ἡ ζα πρὲς τὴν αγ, ὅτως ἡ 
BC) πρὸς τὴν ya. Χωβίον χωίῳ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
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ἴσον Est δοθέντι 3) κα) τῷ λόγον ἔχοτι πρὸς Τὸ ἀπὸ. 
εἲς μεταξὺ τῇ δοθέντος πο). say!) δοθέντο. Πε- 
ποιήσθω γὰρ ὡς ὁ δοθεὶς λόγος, rue ἡ ad πρὸς τὴν 
δβ, λόγος den κο) τῆς ad πρὸς τὴν 83 δοθείς, ὧσα 
δοθὲν isı τὸ ὃ σήμεῖην, Ἐπεὶ δὲ εὐθεῖά ἐσιν ἡ aß, 
Α4) δύο σημεῖα τὰ ὃ, y' τὸ ἄρα ἀπὸ αγ κο] τὸ λόγον 
ἔχον weis τὸ ἀπὸ Ύβ τὸν αὐτὸν τῷ τῆς ad πρὲς τὴν 
83, ἴσον ea} τῷ rend od 2.004 τῷ λόγον ἔχοντι πρὸς 
πὸ ἀπὸ δβ 3) τὸν αὐτὸν τῷ τῆς ad πρὸς τὴν ὃβ, κα) «) 
ἔτι τῷ λόγον ἔχαντι ἀρὲς τὸ ἀπὸ γὸ τὸν αὐτὸν τῷ τῆς 
ἄβ πρὸς τὴν BO: Τὸ δὲ λόγον ἔχον πρὸς τὸ ἀπὸ δβ 
wer αὐτὸν τῷ τῆς ad πρὲς τὴν ὃβ τὸ ὑπὸ αὐβ. "TO 

ο ἀπὸ αγ. κα) τὸ λόγον ἔχον πρὸς τὸ ἀπὸ yß τὸν 
ντο, τῷ τῆς a ὸς τὴν OB, — u) δοθέ ίσον 
IT τε ὑπὸ 3; "Taresı δρθέντι, καὶ τῷ λόγον 
γτέ πρὸς τὸ ame ya‘) τὸν ἀντὸν τῷ τῆς αβ πι ὸς 
AB, πετέσι δοθέντα. ).Ὁμοίως καὶ ἐὰν τὸ $ - 
ὁ Ύ ἐκτὲς his αβ εὐθείας, τῇ αὐτῇ ἀκολαθίς 
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μμ” AC = ΑΕ: AG; fo ift 
chf BAD: Xchtk BAC == (AE:AG, db. ἱ, =) 
echtk FAE.:. Rt Ελα. Mun ift Kt BAD 
=.RHf ΡΑΕ; michin Rchtk BAC = δἰῴά FAG, 
‚ i. gleich tem gegebenen Raum. Und, weil nad) eben 
nm zten Sa; AD: AC= AB: AH; fo iſt Rchtk 
AH= het BAC oder FAG, & gleich dem gege« 
men Raum. 


‘ Bere nung 
- Die Berechnung bes ıften Falls. wirb fehr Teiche 
16 der Kompofition hergeleitet. Fuͤr ben 2ten Fall ift 
G- an folglich AG: AESAB.ÄC: AF.AE, 


το, wenn 8 der Mittelpunkt des gegebenen, M des 
J ſioden Kreiſes iſt; ſo iſt nach dem zten..©az 


ehem alſo jezt die Seite AO, AM. nebſt dem eingen 
hloſſenen Winkel bekannt find, findet man. ferner 





tg ΑΟΜ.-- —— το οο{ες BAC—ctg BAG, | 
mbOM ==AO re Oo 2. 3 cofin BAC, 
der Halbmeſſer GM endlich iſt W u j 
12. Saz. 
Fig. 9. 


Wenn aus zwey gegebenen Punkten A, Β z vey ge 
abe Parallel« $inien AC, Eu gezogen werben, welche 
Ä 4 ein 


-” Pr 
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ή Dte andern eine der Sage nad) gegebene gerade 
inie, 

Durch A siehe man eine mit BD gleiche und gleich“ 
lauffende finie AH, weil nun ber Winfel \EB gegeben 
iſt; fo ift auch ber ihm gleihhe CAH gegeben. Weil 
Alſo aus einem gegebenen Punft: A zwey gerade Linien 
AC, AH gezogen find, welche einen gegebenen Winkel 
einfchlieffen, und ein gegebenes Verhaͤltniß unter einan⸗ 
ber haben, und der Endpunkt C ver einen eine ber Lage 
nach gegebene gerabe Linie berührt; fo berührt aud) der 
Endpunkt H der antern eine ber Sage nad) gegebene ge⸗ 
rabe Sinie nad) dem 6ten Saz. Und, weil aus zwey 
| gegebenen. Punkten A, B zwey gerade Parallelen gezogen 
. find, welche ein gegebenes Verhältniß unter einander - 
\ haben (denn fie find glei), und ber Endrunkt der einen 

H eine der Sage nad) gegebene gerade tinie beruͤhtt; ; {9 
berührt auch ter Endpunft der andern D eine der fage 
nad) gegebene gerade Linie nach tem ıaten Say. 

Die Kompofition folge aus ten Kempofitionen bes 
Sen und ıaren Sazes fo: der gegebene Winkel fene 
KLM, und das gegebene Verhaͤltniß, welches Die durch 
A yu ziehende Linie zu ter durch B gu zichenden haben 
fl, ſeye das Verhaͤltniß ron KL zu LM. Aus A 
[Πε man auf FG das Perpendifel AN, und ziehe AO 
6, daß der Winfel NAO gleich wird dem gegebenen 
Winkel KLM. Es muß aber AO gegen AN auf eben 
der Seite liegen, auf welcher der Vorausſezung nad) 
die Linie ΔΕ [melche mit BE den Winfel AEB = KLM 
einfchkieße) gegen AB liegen foll; tenn ter Winfel AEB 
Bann , auf welcher Seite von AB mar will, liegen. 
Auf AO beflimme man den Punft P fo, daß 
KL: LM=AN: ΑΕ. Aus B jiehe man ‚!auf weicher 
Seite man will, BQ mit AP gleich und gleichlaufgend, 
aus dem Punkt Q erridhie man auf BQ das Perpendikel 
NR; fo wird ” Der geſuchte Ort fen, Denn —* 

ö 
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„gleich werden, fe ift, weil der Winfel AEB gegeben ig 
auch der Winkel ΟΛΗ gegeben. Weil alſo aus einem 
gegebenen Punkt A zwey gerate finien AC, AH gezo- 
gen find, welche einen gegebenen Winkel einfchlieffen, 
und ein gegebenes Verhaͤltniß unter einander „haben, 
und der Entpunft der einen C einen ber Sage nad) geges 
benen Umkreis berührt; fo berüßrt auch der Endpunkt 
H ter antern einen der Lage nach gegebenen Umfreis 
nad) dem zen Saz. Berner, weil aus zwey gegi 
Yunkeen Α, Β zwey gerate Parallel-tinien AH, BD ge 
zegen find, welche ein gegebenes Verhaͤltniß unter ein« 
anter haben (Denn fie ſind gleich) und ter Endpunft det 
einen A einen Der Sage nach gegebenen Umfreis beruͤhrt ; 
fo berührt auch der Entpunft ter antern D einen der 
Sage nach gegebenen Umfreis nad tem ı sten Gag. .: 

Die Kompefitien felgt aus ben Kempoſitienen vs. 
“ren und zzten Sazes fe: ter gegebene Winkel fene 
KUM. und das gegebene Werkätmif, welches die durch 
A zu zieheude tinie zu der durch B zu ziehenden haben - 
, fere Dog Verbaltnuiß von KL zu LM. Tiefe tuͤke 
eilt, und den Kreis, deſſen Mute!drnkt Fit, als ges 
geden voraus selejt, denke man ich nech tem zten Gag 
ten Kreis, deſſen Mireisunt: N it, ſe beichrieben, 








| κ - γε 
enb mit BD, weil nun ber Winkel AEB gegehen if; 
% ift auch der ihm gleiche CAH gegeben; es ift aber 
, au) das Rchtk CAH gegeben; mithin berührt nach bem 
sten Fall des 1 ıtey Sajes der. Punft H einen der Sage 
nach gegebenen Umifreis. Und, weil aus zwey gegebe- 
“nen Punften A, Β zwey gerade finien AH, BD gleich 
md gleichlaufiend gezogen find, und dev Punkt H einen 
* per Lage nach gegebenen. Umfreis berührt; fo berührt 
euch Der Punft D einen der Sage nach gegebenen Umfreis 
nad) dem a3ten Saz. | 
Die Kompofition fliege aus ben Kompoſitionen 
ᾗ 38 aten Falls vom ı ıten Saz und bes ızfen Sazes. 
Man ziehe nemlic) die gerade $inie AK fo, daß ber 
Winkei FAK dem gegebenen Winkel, und auch das 
Rchtk FAK dem gegebenen Raum gleich wird, man 
[να KL ben Durchmeffer des im aten Fall des ı sten 
θεό befchriebenen Kreifes, ziehe aus dem Punfe B 
rine mit AK gleichlauffende- $inie, und nehme darauf 
BM, BN αἴείώ AK, AL; fo wird der Umfang deg 
ber tem Durchmeffer MN befchriebenen Kreiſes der 
gefuchte Dre ſeyn. Denn man ziehe aus A irgend eine 
Ἠπίε AC an den Umkreis, deſſen Durchmeſſer FG iſt, 
und aus eben dieſem Punkt eine andere Linie AO fo, 
daß der Winkel CAO gleich werde dem Winkel FAK; 
begegnet nad) dem 2ten Fall es ı ıten Sazes AO 
über dem Durchmeſſer KL 'befchrrevenen Kreife in 
einem Pünfte H, und es ift das Rchtk ΟΛΗ gleid) dem 
Rchtk FAK. ‘Aus dem Punkte B ziehe man BP gleich 
laufend mit AO, und es begegne BP ber finie AC in 
E; fo ft folglich BP eine gerade Linie, ‘die mit AC εἰ- 
‚nen Winkel AEB gleich dem Winkel CAH, b. i. gleich 
Dem gegebenen Winkel FAK einſchließt. Und, weil 
BM; BN gleid) und gleichlauffend find, mit AK, AL, 
Aid BP gfeichlauffend mit AH; ſo begegnet nach dem 
4 afen Fa Ἡ BP dem Kreife NMD in einem Punfte D, 
© 4 um 
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HK, und; wenn der Punkt A zwifchen ben Veratiel 
BC, DE folle gefunden werten ;. fo-fchneive man HK in 
Lfo, daß HL zu LK das gegebene Verhaͤltniß habe, 
welches die an BC zu ziehende $inie zu der an DE zu in 
benden haben ſoll. Soll aber der Punkt A auſſerhalb 
der Parallelen, 3. B. auf ber Seite von BC liegen; ſo 
verlaͤngere man KH bis L, fo, daß HL zu LK das vor« 
bin gefagte gegebene Verhaͤltniß habe. Durch ten 
Punkt L ziehe man eine gerate mit BC, DE glejchlauf⸗ 
fende Unie; fo wird dieſe der geſuchte Ort ſeyn, d. ὁ 
wenn man von irgend einem Punkt A auf derſelben eine 
gerade Linie zieht, Die den Paralfelen BC, DE in F, G 
begegne; fo wird AT zu AG fid) verhalten, wie HL zu 
LK. Denn. man ziehe KA, und’ es begegie ΚΑ 
der Linie BC in M; fo ift wegen der Parallelen 
AF: AG == (AM: AK =) HL: LK, d. i. in tem ges 
gebenen Verhältniß. 

Man ſieht leicht, daß in dem Fall, wenn ber 
Punkt A auſſerhalb der Parallelen follte gefunden wer 
ben, das Verhättniß, welches AG, tie an die entfernte 
tere Parallele zu ziehende Linie zu AP, der an die näs 
here Parallele zu ziehenden Linie hat, bas Verhaͤunth 
des groͤſſern a fleinern fenn muͤſſe. 

-- 2, Fall. : Wenn ΑΕ, AG unter ben gegebener 
Bit AFC, AGE gegogen werden, und zwar 


Fig. 31. 0. ... 


- 
| 9) wenn der Pimkt A zwifchen den en Parallelen Ites 
gen ſoll. 
Es begegne AG der $inie BC in H, und, weil der 
Winfel AGE gegeben iftz fo iſt auch der ihm gfeiche 
| AHF gegeben; es iſt aber auch der Winkel AFH, mite 
in Das Dreyek AHF der Gattung nad) gegeden (43% 
D.); alfo iſt das Verhaͤltniß von AH zu AP Brachen, 





MEERE 9: 


Nasen BC, DE gleichlauffen, παΦ dem vor ergebenden 
ει eine der fage nach gegebene gerate Fa 


2. Zuf, Auch, wenn (Fig. 34. b.) das eine ter 
«wegebenen Rechtefe, 3. 35. AHXb um einen gegebenen 
Raum gröffer ift, als das antere AGxa; fo berührt der 
Punkt A eine der Sage nach gegebene gerade linie. Es ſeye 

wer gegebene Kaum gleid) dem Rchtk HKxb, wo nem« 
τί HK von HA hinweg genommen wird; fo ift mithin 
HK gegeben. Und, weil nad) der Worausfezung bas 
Rchtk AHXb gleich ijt der Summe der Rchtke AGXa, 
und HKxb; fo ift, das gemeinfchaftlid:e Rchtk HKxXb 
hinweg genommen, das Rchtk ΑΚΧὺ gleid) dem Rchtk 
AGxa; folglich ift das Verhältniß von AK zu AG ge» 
geben, und, weil aud) KH gegeben ift; fo hat ver Ueber⸗ 
ſchuß von AH über eine gegebene Groͤſſe HK zu’ AG ein 
gegebenes Verhaͤltniß; „mithin berühre der Punft A 
nach dem gegenmartigen, oder, wenn BC, DE gleich- 
laufen , nach dem vorhergehenden Sa; eine ber Sage 
nad) gegebene gerade finie. . Die Kompofition diefer 
Zufäze iſt, wie von felbft erhellet, einerley mit der 
"Kompofition des gegenwärtigen, ober des vorbergehen« 
ben Sazes. Ä 


Berechnung. 
Sie beyde Faͤlle if fin, EFC: fin.‘ KHR 
== HK: ME . 
und nach dem 23ſten Sez Zn 
AK. fin. AHB u 
ets FMA= Gin. AGE-Iin.GME TO σεν 


Der Winkel GMK aber ift entiveder dem Winkel CFE, : 
ober feinem Nebenwinkel gleich. . 


96, Say 
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mme von 3 und e fenn ὅ, d. i. es ſeye a— XR 


man mache ein Rechtek OxP = HMxd + HNxs , 
1. E.), und beftimme eine Linie Q fo, Όαβ, de: 


=P:Q, verlängeredann NH auf der Seite von H 
an eigen Punft A, daß HA=OQ, und ziehe BA; 
vird DIE der gefuchke Ort feyn, d. i. wenn man aus 


md Firiem Punft:a: auf derfelben an BC, BE, BG" 


tintenah, ak, al init HN, HR,HS gleichlauffend . 
5 fo it aıhxa -- ΑΚΧΛ + alxy. Denn, weil 
ϱ der Verzeichnung ΔΗΧό -- (OxXP, d. i. =) 
Axö4 NN xe; fo iſt, auf beyden Seiten das 
chtef' AH x (ö+e) hinzu gefezt, das Rechtek AHx 
-e+Q), d..i. dag Rechtek ΑΗχα-- ΑΜΧδ + ΛΝΧε. 
egen der gleichwinflichten Dreyeke dbgr it AM: AK 
(ΗΝ: HR, ὃ. i. nad) der Verzeichilung =) B: 8; 
»ΑΜΑΡ Ξ- AKXxB.: Auf ähnliche-Art it AN: AL 
(ΗΝ ΤΗΣ, d.i. =) Yıe; alfo ANxs— ALxy. 
Iglih ft AHxa m AKxB + Alxy.  Umb weil 
1:ah = (BA: Ba, d. i. ) AK: ak — AL: al; 
ft nach dem aten Lehnſaz an x & = kxß 
alx Υ. ι -- : (ο) 


αν, 


. . - ' “ \ 

‚ Die übrigen 5. Fälle, wie Auch diejenigen, wo eine 

er mabrere ber gezogenen $inien mit eben fo vielen der. 

ge nach gegebenen geraden Linien gleishlauffen , wer⸗ 
n auf ähnliche Arc ausgeführt werten koͤnnen, 


/ 
. 


. Can 
- > 
% ν 
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. Summe von 3 und ε fenn ὅ, di. es ſeye a= ++? 


und man mache ein Rechtek OxP = ΗΜΧδ + HNxs , 
(45, ı. E.), und beftimme eine Linie Q fo, daß. ὅ: | 


Ο--5/Ώ, verlängeredann NH auf der Seite von H 
"bis an eigen Puntt A,p daß HA—Q, und ziehe BA; 
fo wird δίβ der geſuchte Ort feyn, d. i. wenn mar aus 


irgend einem Punft:a auf derfelben an BC, BE, Be“. 


die tinienah, ak, al mit ΗΝ, HR,HS gleichlauffend 
‚zieht; fp- it ahxa —akxß + alxy.. Denn, weil 


nach dee Berzeichnung AHXC=(OxP,db.i.=) 


HMxö# NN xe; fo ift, auf beyden Seiten das 
Rechtek ΑΗ χ (d Me) Hinzu gefezt, das Rechte AHX 
(ö+e+Q); d.i. das Rechte ΛΗχα--- ΛΜΧδ + ANxe. 
Wegen der gleichwinklichten Dreyefe über it AM: AK 
—= (HN:;HR, d. i. nad) der Verzeichtiung =) 3: δ; 
alfo ΑΜΑΝ -- ΑΚκβ.: Auf ähnliche-Art ift AN: AL 
= (HNTHS, d.i. =) yıe; alfo ANxe— ALXV. 
Zolglih it ΑΗχα mm ΑΚΧΛ + Alıy. " Umb weil 
AH:ah= (BA: Ba, d.i.==) AK: ak AL: al; 
fo ift nach dem aten Lehnſaz ah x = «ἰςχ β 
alxy. | .---ὴὺ- ών 


ο” F 
Die uͤbrigen 5. Foͤlle, wie auch diejenigen, wo eine 
oder mahrere der gezogenen Linien mit eben fü vielen der. 
füge nach gegebenen geraden Linien gleichlauffen , wer« 
den auf ähnliche Arc ausgeführe werden koͤnnen, 
\ |. ‚ : , 


11 


| , 
J Fa, 
1 ν΄ 
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‚Bumme von 3 und ε ſeyn ὁ d. i es ſeye a— 3+,+2 


wind man mache ein Rechtek OxP —= HMxd + HNxs , 
«45, ı. 6.), und beftimme eine $inie Q fo, daß. C: 


O—P:0, verlängerrdann NH auf der Seite von H 
bis an eigen Punkt A, daß HA=OQ, und ziehe BA; 
«ο wird δίβ der geſuchte Ort feyn, d. i. wenn man aus 


Argend tinem Punft:a auf derfelben an BC, BE, BG” 
wie fintenah, ak, al mit ΗΝ, HR,HS gleichlauffend . 


Zieht; fo it hxa —=akxß + alxy.. Denn, weil 
πια der Berzeichnung ΔΗχό -- (ΟΧΡ, , i. =) 
HMxö#+ NNxe; fo ift, auf beyden Seiten das 
Rechtek AHx (d+e) hinzu gefezt, das Rechte ΑΗχ 
«δε, d.i. das Rechte ΛΗχα-- ΑΜΧδ + ANXe. 
ο. Wegen der gleichwinflichten Dreyefe cher it AM: AK 
— (HN:HR, d. i. nad) der Verzeichttung =) B: 8; 
alfo ΑΜΑ ξ- AKXxß. : Auf ähnliche-Are iſt AN: AL 
= (HNTHS, di. =) yıe; alſo ΑΝ χε-- ALxY. 
Folglich  ΑΗχα-- ΑΚΧΛ + Alxy.  Umb weil 
&H:ah= (BA: Ba, d.i.=) AK: ak=AL:al; 
fo it nach) Dem aten Lehnſaz aha — «Κχ [ 
»-« αἱ Χ y. urn 25 
... | on \ 
. Die. übrigen 5. Fälle, mie auch Diejenigen, wo eine 
oder mabrere der gezogenen Linien mit eben fo vielen ber. 
Säge nach gegebenen geraden Linien gleishlauffen , wer⸗ 


[den auf ähnliche Are ausgeführt werden koͤnnen. 
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gegenwaͤrtigen Sehnfaz FIR: HL <DQ: CR feyn, 65 
üb aber HK: HL > DO: CR; alfo muß der Punft H 
innerhalb des Winkels GED liegen , folglich die Linie 
RI der gegen 1) hin verlängerten Seite CD 

Auf Apnliche Art wird der umgefeprte Gay für Die übrie 
‚gen Bülle dewieſen. 


28. θα. 


Wenn 3 gerade Sinien der $age nach gegeben find; 
die weder alle unter einander gleichtungfend find, πού 
Aid alte in cunem Deukt ſchneiden, und das übrige bleibt, 
we hey ang Sup 

Fiz 39. 

Nas ame Watt Atmen ar die ⁊. ὃς Sage mach 
Qugaduregee genalter ὀνσ ZU. FD CD 1. Gerade ἐεαῖαι 
AU ΑΝ. AG σος De Wink AIR ΑΕ. AGG 
Ween ον perl Hat der uber δαν Q, 
RS Um a um AN Nat Kar μπι θεος ΑΣ eb 
τόνος Φοὐσόνπρς Art Sue a erehnler αξ, zieh der 
Somume Ne ae Naee meer Ns πο μακό 

road ine garen Δον ıme S ἀπ amere 





336 ες. ! 
3. Lehnſaz. 
Fig. 37. 


ο 

Wenn man in einem Ὥτενεβ BCD aus einem Bi» 
kelpunkt B cine Linie BG mit der gegen über ſtehenden 
Seite CD gleichlaufjend, und aus einem Punfe A αξ 
der inie BG an die henden andern Seiten bes Dreyis 
BC, BD oder απ ihre Verläygerungen zwey gerabe $inin 
ΔΕ, ΑΕ zieht; fo werten δίείε ἐἰπίεα AE, ΑΕ eben das 
Verhälmiß unter einander haben , welthes bie μία 
DQ, CR haben, die an eben diefe Seiten des Driyels |: 
aus den ihnen entgegengefesten Winkeln mie ΑΕ. AF | 
gleichlauffend gezogen werben. Undebendiß wird Statt |. 
finten, wenn man auſtatt der $inien BC, BG bie finin |; 
ΜΕ, MH nimmt, die.aus irgend einem Punkt Mauf |: 
der Linie BD mit BC,-BG gleichlauffend gezogen werten; 
nemlid), wenn man an MK, BD bie $inien HK, HL 
mit DQ, CR gleichläuffend zieht; fo wird HK: HL 
=DQ:CR feyn. j 

Denn, wegen ber gleichwinklichten Drepeke ΛΕΒ, 
DOC it ΑΕ: AB—=DQ: DC, wegen der gleichwink⸗ 
lichten Dreyefe ABF, CDR aber it AB: AF= DC: 
ER; folglich gleichförmig (ex aequo) AE:AF = DQ: 





Sinien BE 5 eDut® gerade 
af, munter den gest Wi 
gie Summe arte ΑΣ ΧΑ) 
wem gleich gegebenen Ku 
ſeye gleich dem τάχα, wo 
den Punkt y pin verlängert 
EHr“ ver Groͤſſe nad, und 

it; v πι EH der Groͤſſe wod 

Iage noch u arg aut 


alle berührt der Huott N εἰ ἐν 
en 6ο). . tch FL 


πο 
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ſen 3 Punkten auf irgend eine Linie in der nemlichen 
Ebene Perpendikel fällt, das aus dem gefundenen Punkt 
gefällte Perpendifel Doppelt genommen, gleich ſeye der 
Summe der Perpendifel, die aus den 3 gegebenen 
Punften gefällt worden fi ind. 


Analpfe = 
_ Fig. ar. a. ι 


Dei -- κά feye C, man verlängeke die fi 
nie AB 3. B. aufder Seite von A, und zuhe irgbnd 
εἴίιο gerade Linie XF, die der Verlängerung von AB in 
X begegne, und fäue auf XF die Perpenbiter AD, CE, 
BF; [οί 
KA: AD=XC:CE=XB:BF(4,6:8. ) an 
ΧΑ: AD= AC: CE—AD (το, 5. EJüd eben fo ' 
ΧΑ: ΑΡΞΞΧΟ: CE=CB: BF-CE (rg, 5.6)" 
folglich it AC: CE—AD—= CB: BF—-CEX1Y,5.€) 
Aber nach der Vorausfezung it scE SAD + BF 
ode CE— AD—=BF_CE; reigtich iſt AC= ch 
(14, 5. €.). 

-- Der Punkt C wird alfo gefunden ,. wenn ‚man AB 
in 3 gleiche Teile cheilt. Die Kempoſition erhellet 
von ſelbſt⸗ . 
u Zuſ. Die Anafyfe paßt‘ auf: alfe Sie Faͤlle, wo 
die willkuͤhrlich gejogene $inieDE der Berlänge erung von 
AB begegnet. Iſt die Sinie DF mit AR gleichlauffend 
fo erhellet von ſelbſt, Daß der’ gefundene Punfe auch 
dann noch der Aufgabe eine Genuͤge leiſte. Denn als⸗ 
dann {ᾷ CE=AD=BF (34 1. 6), folglich 2085 
==.AD 1 85. 

3. Zuſaz. Wenn bie willkuͤhrlich gezogene Linie 
ΤΕ nicht der Verlängerung von AB, fontern der Linie 
AB sn in dem Punfe A —— guet; fi verſchwindet das 

aus 
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ο 26 Bemerkung. Man fiehe aus dieſem Beyſpiel, 

daß man ſich nicht mit der Summe δες Dede von 
denen die Rede ift, befchäftigen fann, das Wort Summe 
im eigentlichen ‚: eingefihränfteren Sinn ‚genommen, 
ohne ſich zugleich. mit dem Unterfchied..diefer Srechtefe 
zu verbäffigen , ον ‚ welcher flatt der. Summe, vorkonunt 
Denn die Richtung, folglich auch. die Zeichen, ber δε. 
pendikel ſich ändern, die nach einer gewiſſen Sefimmien 
Richtung hin. als poſitiv angefehen, merden. \. u... 
ater: Foll der fen dage | des Punfes ο Y, we 
nemlich Dee 

ya μα χο) σον . 


sv 
— 


Analpfe und Rompof tion find wie νο dent erſten 
Fall, wenn man nur ſtatt des Punkts C den Punkt ο” 
nimmt, der aufder über 5 hinaus. verlängerten $inie SC. 
{ο genommen wird, daß δᾷ τες: SC. ν 

Bemerf, Der Punfe. Ζ{β hier in dem Winkel 
BSC“, nemlid) ‚(mit Weglaffung des gemeinſchaftlichen 
Balls, wo 2 auf‘ SA liege) entweder in 1. Dem, RBinket 
ASB, oder ASC”. 


Gegenden Gegenden geichen der Φε. 


Γα 


nes Denis 3 bes Punfre .. pendifel ος 
Zz 7 YA ΥΕ Yc 
ASB «++ - in Asp" ου 
* .ἷ- P’sc” —4 4 4 
C8A |-- — 
le. ASB 77 Tr. 
ee 
oo: A”SPB” Bu 4 —. ον») . 
ο B’SC” . 9. + *+:: 
J ‚C’SA ο - . + 4 ee 
ir: 3 on: 


un on PR “ te ο... Iter 


J 


ru 867 


Winkel in Winkel in 
welchen 7, welchen Y Zeichen ber. —— 


if iſt. VA, VB IC,... VI, YM/ YN 
ASR--«. ΒΑ — + +..+ + +: 
oo. ASN” + Fon + r + 
Ν΄ ΑΜ" + t..+ + 
M SL tr ου * — — 


1** “AR Γ.Ε -- 


ρ:80 * Νο — πα --ᾱ 
C’SB” + — ——— — — 
| B’SA” — en. — — 
N enter 
BA —- + r..t+t + #8 
ASN” + tr Έλι Ἑ + # 
Ν΄ ΡΜ” * +. +... 4 — 
MSIT" rt tt... dr m 
D’sc" + + + .. - — — στα." 


δρ” ω + — 0 — -- 


Dieſe Beyſpiele zeigen wieder, daß man non ber 
Summe im eingeſchraͤnktern Verſtand nicht reden kann, 
vhne zugleich die Damit in Verbindung ſtehenden Unter⸗ 
ſchiede zu betrachten, und daß man immer auf die 
Richtungen Ruͤfſicht nehmen nuß, nach.-melchen. ein 
Perpendikel als poſitiv oder negativ betrachtet wird, um 

hienach die Zeichen gehörig. zu yeränhern, Dpne zu 
eroffe Weitlaͤuffigkeit Fönnen ge or alle Boransfen 
jungen 
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Seite ΕΕ nebſt den. beyden anliegenden Winkeln 94 
seben. 


Fig. 46. b. 


3. In dem Dreyef EFM findet man 
. EF. fin. (GKC--BEF). κ 
EM = πα απο Φίποις fe ’ 
man, wie in dem sten Fall bes 20ſten Sazes 
EM. EH 
a oe 
EH.cotang.GKC-FR. cötang. SEA 
FK—EH 





gotang. GNB— 


Fig. 46. c. . 
\ H. Fall. 3. In dem Deeyek EMO iſt EM==BF 
gesehen, und EO = "FH, und der eingefhfof - 


πε Winkel MEO- gleich . gegebenen. Winfel ABC; . 
οἷο findet man leicht das übrige, 


Fig. 46. d. e. 





— = - 
muB -— MIC. ασια: ‘a ich Ar ber gefa 
mr. ser wear ες Taruleer GL. 
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und.FK, meil FR" gleich iſt dem gegebenen Raum, 
folglich finder man leicht den MWinfel ΕΜΚ. Da man 
nun auffer diefem Winkel in dem’ Dreyek FMP 
‚noch die Seiten FM, FP (weil FP* der Figur über 
ΕΝ gleich iſt) kenne; fo findee man den Winkel 
: MFP, d. h. den Winkel MUK, mar: weiß folglich) 
auch feinen ‚Mebenwinfel FHK, und vermittelft dier 
fee und der Seite ΕΕΚ findet man in bem rechtwink⸗ 


- fihten Dreyek FHK die Seite FH. Endlich iſt 
AR HF. FL 








Zweytes 
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hat ber Ueberſchuß bes Quadrats von AE über das Rchtt 
CAD zu dem Quadrat von EC das Verhaͤltniß von AB 
u BC. - Du 


Berechnung | 
Es feye der gegebene Kaum = NR; AB=a; bad 
Verhaͤltniß welches der Ueberſchuß des Quadrats von 
AC über ben gegebenen Raum zu dem Quadrat von, BC 
fat, =R: 1; fo iſt in dem, , 
. Fig. 57. α. b. 

aſten Fall B=ı ; ΒΑΧΛΕ Ξ- R, alfo ΑΕ -ᾱ 


R στ : 
u=+(-0)=2 yes 
= + eR, ! 
24 
Fig. 57. ο. d. . 
Sir den aten Fall 1. ER), und λε: BEAT, 
βῳ in 
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fehrt gecheilt (dividendo inverfe), in ber 3ten und 
m nad) 12, 5. E. und zuſammen geſezt (componen- 
)] HF: BG==BG: EB. Alſo iſt das Quadrat über 
; gi tem Recheek ΕΒΧΗΕ. Und, weil BG 
H; fo ifi m ben Fällen, in welchen ter Punft H - 
iſchen A und F fällt, das Rchtk BAF αἰείώ (ter 
umme ber Rechteke BAH und ABxHF, d. i. gleich 
e Summe er Rechteke BAH, EBxHF und EAxHF; 
i. gleich der Summe der Rechteke BAH, ΕΛΧΗΕ, 
Ὁ des Quadrats über BG ; ὃ, i. 6, 2. 6.) der Sum⸗ 
e des Quadrate über AG und tes Rechteks EAx ΗΕ. 
n den Fällen aber, in welchen der Punkt H auf der 
erlängerung von FA nad) der Seite von A hin liegt, 
das Rechtek ABxHEF gleich (ter Summe der Recht⸗ 
eAExHF, und EBxHF; d. i. gfeicdy) ber Summe 
6 Rechteks AEXHF, und tes Quadrats über BG. 
tan nehme das gemeinfchaftliche Rechtet BAH hin» 
eg; fo ift der Reſt auf der einen Seite, nemlich das 
echte? ΒΑΕ gleic) dem Reſt auf der antern Seite, d. i. 
eich der Summe des Rechteks AEX HF und des Qua» 
ats über AG (5, 2. E.). Alſo üt das Rechte 
ΕΧΗΕ terjenige Raum, ter mit dem. Quadrat über 
G zufammen genommen gleid iſt dem geaebenen 
‚echte? ΒΑΕ. Es verhält fih aber das Rechtek 
Ex HF zu dem Quadrat über BG, D i. zu dem 
lechtef ΕΒΧΗΕ wie AE zu EB. 
Uebrigens ift diefer Ort in dem δα, wenn das 
sgebene Verhaͤltniß Das Vethaͤltniß der Gleichheit ift, 
neriey mit dem ıften Fall des naͤchſt folgenden Orts 


n sten Saz. 
Berechnung. 
Fig. 58. 
Es feye der gegebene Raum --- R; AB=a, und 


κ Raum, welcyer mit dem Quadrat über AC zufam« 
men 
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men genommen gleich ift bem gegebenen Raınn , ver 
hatte ſich zu tem Quadrat über BC, wie ß: 1; ſo iſt 


BAXAF=R, alſo AF= 5, undAE:BE=ß:r, | 


AB+BE ἤ 
folglich aomapten, michin if! 


BE= 2, ae, = _ 
E reise Gr ΣΕ AF ab 
κ.β _BDRAE, ug.) 


a βγι (ΌΤι)α 
EG = VEREF = —— Ba og: 
wie im Aufang der Kompofition angenommen wird, 
R a'; wid EE= EB— ZZ iſt SSiz ß 


wid AE=BE — : md EG=iVaR—e, . 


6 Lehnſaz 


— 255. 


Mam Jalle bas Perrentifel ΔΕ: fo 8 BE’+ EC 
:3BD’+2 DE’ (ο, ober 10, 4. €.) Nun it 


AE 42 DE — 2AD', mb BE + EC’ +z2AE* . 


:AB’+AC (47, 1. EDB. Mithen ie AB’ + Ας’ 
:2AD’+=3DB’= 2AD’+2DC. 
. 
7. Lehnſa, 
Fig. 60. ı 


Bey Pappus der 125ſte Ga; feines sten Bude, 
d fein ter Lehnſaz. 

Wenn auf einer geraben finie AB zwer Punfte C, 
genommen werben, von welchen C zwiſchen den Punk⸗ 
a A, B liegt: fo ii tie Summe des Quadrats über 
D und eines Raums, welcher fi) zu dem Quadrat 
Ντ DB verhält, wie ΑΟ zu CB, glei ter Summe 
s Quadrats über ΑΟ, eines Raums, welcher ſich zu 
m Quadrat über CB verhält, wie AC zu CB, und 
ch eines Raums, welcher [ιῷ zu tem Quabrat über 
D verhäft, wie AB zu BC. 

Man nehme FD: ΡΕ -- Δς: CB; fo iſt zuſam⸗ 
en gefest FB: DB = AB: BC, mithin auch der Reſt 
F: tem Reſt CD = AB: BC, 0. i. AFxCD: CD* 
= AB: BC. ες ijt ale das Rechtek FDB derjenige 
aut, welcher fid) zu dem Quadrat über DB verhält, 
ie ACzuCB. Und, bas Rechtek ATB iſt derjenige 
aum, . welcher ſich zu tem Quadrat über CB verhält, 
ie AC zuCB. Entlidy tas Rechtek AFXCD derje- 
ge Kaum, welcher fich zu Dem Quadrat über CD vera 
ie, wie AB zuBC. Mithin {β ver Saz, ber bewie⸗ 
ı werden folle, diefer, die Summe tes Quaͤdrats über 
D, umb des Rechteks FDB feye gleic) der Summe bes 
echtets BAC und des Rechteks AFXCD. Man neh» 
e von beyden Seiten bag Rechtek CAD hinweg; fo iſt 

alſo 


— — 283 


er Afach genommenen Summe der Quadrate über KH, 
Ε, ὃ. i. dem zrad) genommenen Quadrat über Ki. 
ad) der Vorausſezung aber iſt Die Summe jener vier 
wadrate gegeben; alfo it auch Die Summe der 3 Rechte 
> und des 4fach genommenen Quadrats über KE gege⸗ 
π. (6 find aber die 3 Rechteke geueben , folglich iſt 
ch das fach genommene Quatrar über ΚΕ, mithin 
8 Quadrat über ΚΕ, alfo ΚΙ. felbft der Groͤſſe nach 
geben. Und, weil der Punkt K gegeben it; fo be= 
hrt der Punkt E einen ber. Lage nad) gegebenen 
nkreis. 


Kompoſition. 


Man verbinde zwey ber gegebenen Punkte, welche 
an will, durch die gerade Linie AB, theile AB in dem 
unfe F in zwey gleiche Theile, und ziehe an irgenb 
ıen.ber übrigen Punfte die gerade Sinie FC, δίείε 
eile man in dem Punft G fo, daß CCi doppelt fo groß 
6, als GF, nun ziege man πού an den sten Punkt 
die gerade finie (11), und theile Diefe in tem Punkt 
fo, daß DK 3mehl fo groß ſeye alsKG. Nun muß, 
e man aus ter Analyſe weiß, ter gegebene Raum 
ὑῄε ſeyn, alstie Summe ter Rechteke 6448, KAG, 
DK; es jene alic dieſer Raum gleidy ber Eumme bie 
3 Rechteke und tem a4fach genommenen Quadrat 
er KL, und man beflreide aus ten Mittelpunkt κ. 
it dem Halbmeſſer EL einen Kreis: ſo wird beflen 
παπα ber geludze Ort ſeon, 8. i. wenn mon aus ken 
Dunten A, B. C. D en ης εδ einen Ῥμαίς £ teßeiben 
> geraten fisien A+:.: E:., CE. Di. sel; ϱ iſt Die 
umme ter üier 11 kirien Gelyrieberss Duchrete 
ich Lem gessbersz Kim, d. {, οί tr Summe 
e Recheeke EEE. 12%, (ον εξ τε lad, ο ο” 
πει Ὡς iöes AL, Area man gene I Ki 
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aa Ῥ,Β. fo iſt TE der Schwerpunft von P, A und 
Ῥ,Β. Eben (ο siehe. man EC, und finde den Punfe G, 
‚und die gerade $inie GH fo, daß fi) das Gewicht in 
E, d. i. P, A+P,B zu dem Gewicht P, Q verhalte, 
wie EG zu GH; und daß P, Ο fh zu P, C verhalte, 
wie GH ju GE: fe verhält ſich gleichförmig P,A+P,B 
zu P,C wie CG zu GE. Mithin iſt G der Schwer⸗ 
punft von P,A; P,B; P,C; und eben fo muß man 
dann weiter fhlieffen, wenn mehrere Punfte gegeben 
find. Aus den gegebenen Punften ziehe man an irgend 
einen beliebigen Punft D tie geraden $inien AD, ED, 
CD, und aus dem Schwerpunft die gerade finie GD; 

und es feyen a, b, ο diejenigen Räume, die [ιώ zu ben 
Quadraten AD,.BD, CD nemlid) je ein Kaum zu einem 
Quadrat verhalten , wie-die Gewichte P, A; P, B; 
P,C zu tem Gewicht P,Q.. Es muß αἴ[ο bemiefen 
werben, daß die Summe ber Figuren a, b, ο gleich feye 
ber Summe. eines gegebenen Raums, und Desjenigen 
Raums, der fid) zu dem Quadrat über GD verhält, wie 
die Summe von P, A; Ῥ, Β; P,C zu P,Q. Weit 
sun nach der Verzeichnung ſich tie Summe von P, A, 
and.P, B zu P, Q verhält, wie CG zu GH; und auch 
P, C ſich zu P, Q verhält wie EG zu GH; fo verhält 
βώ (24, 5. 6.) die Summe von P,A; P,B; P,C zu 
Ῥ, QmwieCEzuGH. Es verhält ſich aber a zu dem 
Quadrat über AD wie (P, A zu P,Q, d. i. wie) BE zu 
EF; und b verhält fi) zu dem Quadrat über BD wie 
(5, B zuB, Q,d. i. wie) ΑΕ zu ΕΕ; und aus ähnlichen 
Grund verhält fid) c zu dem Quadrat über CD wie EG 
zu GH. Und, nad) der Verzeichnung verhält fh CG 
Δι GH wie (tie Summe von P,A und P,B zu P,Q, 
d. iu wie) AB zu ΕΕ. Ufo ift nach dem, was bey 
nr. 4. des IIten Falls unfers Sazes bewiefen worden, 
die Summe von a, b, ο gleich der Summe eines gege- 
benen Raums, und eines zu. e, der ſich au tem 
μα» 
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fen, der ſich zu dem Quadrat aber EG wie CG zu 
-GH, und επδίώ eines vierten, ber fi) zu dem Qua⸗ 
"beat über CG wie EG zu GH verhält; und δίβ folle 

eben bewiefen werben: 
4 Hierdus folge ebenfalls ein neuer dem 2ten Zuſ. 
an Zuſaz. 












Berechnung. 
nn Fig. 64. a. b. 
jſter Fall. 1) Es ſeye ber gegebene Raum — NR; 
AB=a; fo καν, 2ΑΏ΄Ξ 58, d. i. DE — AD’ 
= Re >72, mithin ΡΕ --- ἓν2δ--έὶ und AD 
- — DB Mi ως 

- 2 
‘Fig. 64. ο 


ενος 3) Das übrige bleibe, wie vorhin, und es (νε - 
as Verhaͤltniß der Figur über BC zu dem Quadrat über 
BC=ß: ı; ı AD: BD=P: ı, mithin AB: BD 


gti: | Ba 
= ß+ı:1, ale BD= BF ‚AD= στ BAXAD 


— — folglich iſt der Raum, ber in der Kompo⸗ 


ſition N heißt, = R— στ. Nun it N: οκ. 


== (2-1 : u folglih DK’ — —— mite 


fin DK = mer .. 66 erhellet hieraus 


T4 die 
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e ber ber Gattung nad) gegebenen Figuren, abrate 
», zuerft betrachten, und alsdann zu-den ſchwereren 
Uen ſortſchreiten, in welchen feine oder doch nicht alle 
der Gattung nad) gegebenen Figuren Quabtate find; 
irze halber werde id) aber gleich den allgemeinſten un« 
den beiondern Fällen, welche zu dem Liten Haupt⸗ 
l gehoͤren ‚ vornehmen, und aus Der Rechnung für 
fen alstann die für Die ührigen befonneen Faͤlle θείες 
mn Es iene alfo | | 


‚Fig. 64. h. 


den Ilten Hall 4. der gegebene Kaum — — Rt, AB 

-a,BC=b, und der Winfel ABC—B; ferner . 
6 Verhältniß der Figur uͤber AD zu dem Quadrat 
er AD = e: 1; dag Verhaͤltniß der Figur: uͤber BD 

dem Quadrat über. BD=.R: ı ; und endlich dag 
‚erhäfeniß der Figur über αυ zu dem Quadrat uͤber 


D=y:ı; ſo iſt 
BE: Εξ --αι: 1 
EF:AE= ı: β.. | 
ithin BE:AE = e: α: β und AB: ME arß: BR: 
lglich ift AE ΡΑΕ. — BE — ra. 
a+ß .. a+ß! αγβ'. 


d der Raum, welcher ſich zu “dem Quadrat über AE 
whäls, wie BE zu ΕΕ iſt — en By eben fo- ift der 
laum, weicher fih zu dem Quadrat über BE. verhält, 


Ru’ a Ä 
ie AE zuEF, = GB?’ mithin iſt der Kaum T, 
elcher der Summe biefer beyden Räume glei iſt, 
= ee: Herner hat man in dem Dreyek BCE, in 
elchem die Seiten BC, BE nebſt dem eingefehloffenen 
ξ5 Winkel 


th, 





_ ΥΕΑ  -αα- τα arebeohe Ἡ] 
et Fe — 
ah iR tie Eunmie ter besten rfigenuunten Ken 

t, eder der ολα ν΄ 
ος α[ ανα” αἲ- 2uiarßebcohuR 
—1 7: 077 7:79 
Beil en K=—- ΤΕ ΕΥ, ενα T=-&—(T}V); 
. aa” 
KI—R — «+3 
y[la+ß’Wrata’—2u/ar+ß)abcohn.R 
a+ß) (a+ß+Yy) 
— — e e le Lucy) 
— — 7 ια 9 Υ) 
ο αί«Τυ'--2α(α 1) ebcohn.B] 
(«ΓΓΑ ΥΥ) 
— fa + B+YR— a (+ Ya’ —(at+ß) yK 
+ 2aab cofin. Β]: a+ß+Yy) 
tun verhält fich des Quadrat ven GZ u, wie GH 
ıCE, ὃ. h. wie 1: 1 9 1-γ). folgtich iR 
GZ=Y LH B+YR-LyE— er 
+ as. abcofın. B}: (101). 
en ον ρω, α 
leibt der Wert, von tang. BCE ter vorhin gefundene, 
ingegen wird alsdann 
ος -- Υ (αγ) Τα.α-- as(atM)abcolin.B 
— a+ßtı 
nb GZ, weiche Linie bey dem Ilten δοξ 3 (Fig. a 8.) 
3Q hieß, wird 











Ξγ 


΄ 
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toba — na (ah@)aBoofn.B]. 
ο ο Σαβ | 


folglich ift die Summe der beyden aſtgenannten Ri | 
“me, oder der Kaum V. ι 


_ YllatRy’b*ta’a’— ος (+ß)abcofin BI 
.+P)atR+y - Ä 
Weil nun ®= ΤΕΝ ΕΥ, oder 1. ΦΑΝ 
α (9 α' 
PAY Er 
(«+ ßB)”b’+a’a—2u(a+ß)abcofin. 
-Ἡ | (1 (9) —— 
RK. [α (3 αἲ («- (2) + ylaßa?+a2a?)] 
— . (αἲβ)(αΤβΤΥ) ...- 
Υ[ ία β)” b’— 2%(0-+ß) αβοοβπι Β] 
| | («tB)(e+BtY). 
= — B+Y Ra Hy — +9 γίὸ 
+ 2aabcofin. Β]: («+ß+Y) | 
Nun verhält ſich das Quadrat don GZ zu V, wie CH 
juCE, d.h. wie ı:(a+Pß+y), folglich itt . 
| SZ Lat Rt DR aim (are | 
Bun + 20 abcofin. BJ): (4 (2 ΓΥ). - 
Iſt nun, wie bey dem IIten Fall 3 y= 1; fo 
bleibt der Werth von tang. BCE ber vorhin gefundene, 
Dingegen wird alsdann 
-- — 
| _ οὐ — 
und GZ, welche $inie bey bem Ilten * 3 (Fig. 6. 5) 























αο hieß⸗n wird | 
Ξγ 
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EG ya HE 6’ μία 
— 2(a+ß) aabcofin.B-2{e+ß4y) (a+ß)be cofin.C 
— 2(satß}y4) (αγγ) ε ὃ coſin. D. 

+ 2 (atßty) aaccofın: (510) | 

+ 2 («+ß+Ytd) (αγ) 6 ὃ cofin. (CHD) . 

—2(et+ß+Yy+d) aabecofin. (B+C+D)] 

:(@+ß+y+t3+e) u | 

wo ſich ebenfalls das Gefez leicht überfehen laͤßt, befon« - 
ders, menn man den Zähler in Claſſen eintheile, und zu 
ber. αι Claſſe alle diejenigen Glieder red;net, welche 
feinen cobnus enthalten; zu der’ sten alle diejenigen, 
welche den cofinus eines der gegebenen Winfel; zu der 
gten alle diejenigen, welche den cofinus von der Sum» 
me von 2 der gegebenen Winfel enthalten u. {. w. wo⸗ 
bey bemerft werben kann, daß jede Claſſe in allen ihren 

Bliedern einerlen Zeichen behält, die Claſſen ſelbſt aber 

nie den Zeichen + und — abwechfein, wie auch daß die 

ezte Kiaffe immer ı Glied, die vorlezte 2, und fo im« 

ner die vorhergehente ein Glied weiter hat, als vie 

achfolgende; die erfte Claffe hat, wenn e Punkte ge- 
jeben find, immer e— ı Glieder, folglich find αιιώ 
mmer e — ı Claſſen vorhanden, und die Anzahl aller 


Blieder iſt — . 


Zur Beſtimmung des Halbmeſſers GZ endlich 
anben wir, wenn 2 Punfte gegeben find, (in welchem 
δαΐΐ oben der Halbmefler DO hieß): | 

_ Υ (4β) δί-- αβα" 

GL -- — 7 
Eben fo, wenn 3 Punfte gegeben find, 
3Z=V [HR (Ya (a γή” 

+ a#abcofin.B]: (a +ß+Y)- Eb 
en 
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ber Quadrate üfer AH, HE, d. i. wie aus der Kom⸗ 
pofition des ansejüt,rten falls erhellet, Kleiner, als) Die 
Summe tes Quadrats ἡ: ες AL und des Raums P. Es 


ο muß alſo das Quadrac uber BL Fleiner feyn, als der 


Raum P. Dip voraus geſchitt iſt folgendes die 


Kompoſition. 


Es ſeye P der gegebene Raum; man theile AR in 
H in zwey gleiche Theile, und es [ες der Ueberjchuf der 
Summe des Duadrats von AK oder AL und des Raums 
P über das Doppelt genommene Duabrat von AH gleich 
dem doppelt genommenen Quadrat von HM, und man 
befchreibe aus dem Mittelpunkt H mit dem Halbmeſſer 
HM einen Kreis, der der geraden ἐἰπίε ΚΙ. wieder in 


Dem Piurke N begegne, und von den Punften M, N 


feye N der πάθει bey A geiegene, Lieqt nun (Fi. 73. 
b.d.e.) der Mittelpunkt .H bes befchriebenen Kreifes 
Aauſſerhalb tes gegebenen Kreiſes; fo iſt offenbahr , daſt 


der beichriebene. Kreis auf der Seite des Punfes II ges 


gen B bin aufferhaib des gegebenen liege. Iſt aber ber 
Punft H (Figg. 73. a. c.) innerhalb des gegebenen 
Kreifes; fo ift wegen ter Beſtimmung für Bieten Fall, 
das Quadrat über 5L Eleiner als der Raum 1°, mithin 
äft die Summe ter Quatrate über Al., BL., b. I. bie 


" Doppelte Summe ter Duatrate über All, KIT. Heiner, 


als (die Summe des Duatrats über Al. und tee Raums 
P, d. i. nad) der Verzeichnung Heiner, als) bie Loppelte 
Summe ber Quatrate uber Alt, ITEM. Mithin iſt 
Diegerate Linie HL fieinee als HM, jolqglim liege ter 
aus dem Mitselpunfe ii mit tem Halbmeſſer HA ber 
fihriebene Kreis auf der Seite tes Puntes I, auſſerhall 
Des gegebenen Kreiies. Men nehme auf kem Umfang 


des beichriebenen Kreiſes irgend einen Punkt {. aufler 


halb des gegebenen Kuciies, uud jiche μ4-, bie ... 777 
nn 4 
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ziehe AB, und finte auf dieſer Linie nad) dem gten Lehn⸗ 
faz den Punkt E, und tie gerate Linie ΕΕ, fo, daß 
fi) ‘BE zu EF wie a zu tem Quadrat über AD,. und 
AE, zu ΕΕ wie b zu dem Quadrat über BD verhalte, 
Es fene d-ein Raum, der ſich zu tem Quadrat über 
ΑΕ verhalte, wie BE zu EF, und. ε ein Kaum, dey 
fich zu dem Quadrat über BE verhalte, wie ΑΕ ἐν ΕΕ} 
endlich f ein Kaum, der Πά zu tem. Quadrat uber ED 
verhalte, wie AB zu EF; fo ift παΦ dem ıcten Lehn⸗ 
et die Summe von a und b gli ter Summe don 
„e, f. 


Es iſt aber nach der Worausfezung bie Summe 
von a und b gleich der Summe von ο und 5; alfo iſi 
die Summe von d, e, f gleich ter Eumme von.c, S; 
es find aber. bie Räume d, e, 5 gegeben;. mithin iſt 
einer der Raͤume Εξ, ο um einen gegebenen Raum groͤſ⸗ 
fer als ber andere; folglic) berügrt. ter Punfe D nach 
dem vorhergehenden -sten Saz einen der .. va ger 
gebenen Umtreis, 


Kompofition. Ä . 


Man finde auf der geraben $inie ΑΒ. den Punkt 

E und bie gerate Linie EF, fo, daß BE zu ΕΕ Las ges 
gebene Berhältniß des Raums a zu dem Quadrat über: 
AD, und ΑΕ zu ΕΕ das gegebene Verhältniß des 
‚Raums b zu tem Quadrat über BD-habe. Es fene S 
der gegebene Raum, um mweldyen die Summe von a, b 
gröffer feyn ſolle, als der Raum ο, d. i. als ein Kaum, 
der zu dem Quadrat über CD ein gegebenes Verhälte 
niß haben foll, und man made das Verhaͤltniß von: 
einem Raum d zu dem Quadrat über ΑΕ. gleich dem 
Verhaͤuniß von BE zu ΕΕ; und das Verhaͤltniß von, 
“ einem 
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gleich fege der Summe des Raums σ, ber zu dem 
Quabrat · über CD das gegebene Verhältniß har, und 
tes Raums V; fo wird deffen Umfang bet geſuchte Dre 
- fepn.: : Denn πα der Verzeichnung ift die Summe 
ber Räume d, e, V gleich dem Raum S; mithin ift: 
He Summe ver Raͤume d, e, V, ο gleich der Sum» 
me der-Näume c, S. Es iſt aber ebenfalls nach ber 
Verzeichnung f gleich der Summe ber Räume’ c, V; 
mithin iſt die Summe der Räume d, ο, Ε, d. i. bie 
Summe der Räume a, b gleich der Summe ber 
Räume C,.S-- nn . 


ο να bie Summe ber Rärme d, ο gleih bem 
Raum S; fo ift auch £ gleic) ο und das Quadrat über 
ED, weldyes ein gegebenes Verhaͤltniß zu f oder ο hat, 
bat (ο. D.) aud) ein gegebenes Berhältniß zu dem 
Quadrat über ΟΡ. Alſo hat bie gerade Linie ED 
ein gegebenes Verhaͤltniß zu der finie ΟΡ. Mits 
bin berührt ber Punkt D eine ter Sage nad) gege« 
bene gerade ἐἰπίε , oder einen der Sage nad) geges 
benen Umfreis nad) tem zten Saz unfers Ilten 
Bude. j 


(Wegen teffen, was in bee Anmerkung bey dem 
Zufaz zu dem gten $ehnfaz erinnert worten iſt, hat 
Der 2te, zte und ste Saz dieles Simſonſchen Anhangs 
eine Einfhränfung noͤthig. Es würde πεπίίῷ 5.8. 
in dem 3ten Saz ter Ort fein Kreis, fondern eine 
Der tage nad) gegebene gerade Sinie ſeyn, wenn ber 
Kaum a, ber zu dem Duadrat über AC ein gegebenes 
Verhaͤltniß hat, gerate das nemlihe Verhaͤltniß zu 
diefem Quadrat hätte, welches der Raum b zu tem 
Quabrat über BC hat. Denn wirtüd), wenn =: AU 
=.b: BC’; ſo iſt auch — ὑ: Ας — 1" 


u 8, 


΄ 
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= a: ACH, d.h. in einem gegebenen Verhaͤltniß. 
In eben diefem Verhaͤltniß nehme man den gegebenen 
Raum S zu einem Raum πο fo ift mithin T'.gege 
ben; und, weil a—b: AC’— BC’=S:T, 
un a—b=S; fo it Apl,— BC’=T, mit 
hin berüßre ber Punft C eine, her Sage nach gegebene 
gerade Linie nad) dem ıften Say unfers Uten Buchs, 
Ueberhaupt alfo ift der Ort eine gerade Sinie, wenn 
die 2. Räume, auf welche am Ente die Sache zurüd 
gebracht .wmird., zu den ihnen zugehörigen Quadraten 
einerley Verhaͤltniß haben. Anm, des Ueberſ.) 


Ertet Anbans 
u des Ueberſezers. | | 
Demerkfungen. 
ZZ Aber ᾿ 


einige dieſer Oerter. 


Aa 


| Zweyter Anhang 


des ueberſezers. 


Sammlung 


geometriſcher, 
mit Huͤlfe der vorhergehenden Oerter 


aufgeloͤßter Aufgaben: 


Bb 2 


Zweyter ο 


des uecberſezers. 


Sımmiung, 


geometriſcher, 
mic Höfe ber vorhergehenden Oerter | 


. „ aufgelößter Aufgaben: 


Bb ο 


Zueyter Andeng 
des ueberſexers. 


Sıommiung 


geometriſcher, 
mie Huͤtfe der vorhergehenden Oerter | 


- aufgelößter Aufgaben: 


35a 
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gen iſt; fo if (33.8) bie Sage bon CD, mithin 
8, D.) der Punfe D gegeben, Nur ber einzige Fall 

ο hier ausgenommen, wenn C ebenfalls auf der Βέτα 

ben Linie AB läge. | 


ο. Auch hier wieder iſt die Kompofi tion für fid) - | 


‚Berechnung 
Figg: 93. a. b. ο. d. 


Fuͤr den ıflten Sall. Es feye E ber Mittelpunkt 
des über AB, und F der Mittelpunfe des uber BC δε. 
fhriebenen Kreiſes, und es [νε ΑΒ --α, BCE—b, 
ABC—=E, ADB= a, BDC=Bß; fo iſt ABE 
=+ (99° — a), ΕΒΟ -- + (09 --), ΕΒΕ 
— ABCTABEF + FBEC—=B+tar+rß— ı80". 
Kürze halber heiffe ΕΡΕ, d.h. BF“ Γβ — 180” 
-- ᾱ. Nun iſt nad der Berechnung von 2, 1. Χρ. 
4 

BE — = πας κ BF= Ch Und, weil 
folglich in dem Dreyek BEF bie 2 Seiten BE, BE: nebſt 
dem eingeſchloſſenen Winkel bekannt ſind; ſo findet man 
jeden der uͤbrigen Winkel, z. B. den Winkel BEF durch 
die Formel: J 


m. , 


} - 





* EB 

— ———— — — -. EB 

we 2. fin. ß 

5.0. ctg. BEF = πα α ind — ctg. d. 

Und eben fo j | 

—W ο. bn. æ . fe: 
etg. BEE a fın. (5. fin. d — eg. d. Es iſt 


ae, weil ΕΕ bie $inie BD halbirt, BEF— BAD, 
und BFE —BCD. Da mon alfo die Winfel BAD, 
30Α. nebſt der Seite Ab in dem Dreyek ABD, und 
W &c 3 tie 
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ΝΟ, BD, welche leztere nicht unter einander gleichlauffen 
dürfen, gegeben; das Vierek zu finden, 


Analyfe 


Man verlängere AC, BD, bis fie einander in ei» 
nem Punfe E begegnen, melches i immer geichehen wirt, 
weil fie nach der Worausfezung nicht gleichlauffen, Weil 
nun die Summe der Winfel A; B gegeben ift; (ο iſt 
der Mebenwinkel diefer Summe, d. h. der Winfel 
AEBR (32, 1. €.) gegeben. Und, weil aus 3 gegebenen 
Punkten A und B 2 gerade Sinien ΑΟ, BD, welche ei⸗ 
nen gegebenen Winfel E einichlieffen, und ein gegebe« 
nes Verhältniß unter einander haben, gezogen find, und - 
der Endpunkt C einer Liefer $inien eine der Sage nad) ge= 
gebene gerade Linie CD berührt; fo berühre aud) der 
Entpunft D der andern eine der Sage nach gegebene ἐἰ- 
nie (16, 1. A.) DQ. Eben biefer Punfe D berühre 
aber nach) ter Woransfezung auch die der Lage nach ge= 
‚gebene gerade Linie CD. Mithin ift er (28. D.) gege- 
ben; folglich ift BD der Sage und Gröffe nach (10. D.), 
mithin die Winfel DB, folglid) aud) der Winfel A (4. 
SD.) und AC der Sage (32. D.) nach, folglid) dee Punkt 
'C (28. D.) mithin ΑΟ, CD auch der Gröffe nach (29. 
D.), und der Winfel C "gegeben. Der kuͤrzer. Weil 
BD der Gröffe nad) gegeben iſt; fo ift auch ΑΟ ber 

Groͤfſe nad) (2. D.), mithin aud) ‘der Sage nad) (34. 
.D.) gegeben, folglic) ift aud) der Punkt C (18. DD.) 
mithin das ganze Vierek ABCD gegeben. 


Kompofition. 


Man verzeichne den Dre OD nad) 16, τ. Χ. d. 9. 
man fälle aus Tem Punft A’auf CD das Perpendikel 
AN, ziehe dann AP fo, daß der Winfel ΝΑΡ glei 

σεις 


46 — 
Berechnung. 


Man findet AP, BP, PD durch bie Berechnung | 
von 5, Π. A. Da nun DF gegeben ift; fo fintee man 
in dem rechtwinklichten Dreyet PFD leicht den Winkel 
DPB, mithin fennt man nun.in den Dreyeken APD, 
BPD bie Seiten AP, PD, und BP, PD nebft den eine | 
gefchloffenen Winkeln, und findet hieraus AD, BD, 
woraus fich alles übrige leicht ergiebt. 


Es iſt begreiflich, daß bey Vieleken von mehreren 
Seiten ähnliche Aufgaben ante, und auf ähnliche 
Art aufgelöft werden Rönnen, 








Berbefferungen 


SS, 16 ine 3 Ὦ IE N. 

— 41 — 11 BA und ΑΕ, ließ BA, und AE, 

— 67 — το X=ANÜB=AN. 

— 50 — Ir zu gleichende Linien lieg zu ziehende einien; 
— — 29 ef aequo ließ ex aequo. 

zaı — τ feyn lieg ſeye. ' 

127 — 27 ber Seite ΑΕ, ließ der Linie ΑΕ. 

1299 — 27 ΑΕΧ lies AG x Y. 


| 


— 130 — τό HK: HK lie HK: HL. 

— 131 — 19 BD lieg BS. 

— 133 — 5 nad) lied πού. 

— — — το. 11 und 343 -- Ῥο, CR Ik DQ: CR. 
— 135 — 5 OB lieg OR. 

— 142 — 19 2 lies Q. 

— — — — Αδχό lies Α5χδ. 

— — — 33 bey geraden Linien lie bey 4 geraden Linien. 
— 144 — 8 Fig. 46. 6. lied Fig. 40. 6. 

— 168 — 24 CSA lies C”SA. . 

— 160 — 6 98 —=SBlieSB’==SB. 
— — — 26 CSD lies CSB. 

— 172 — 21 dieſem lie diefen. 
.— 174 — 5 fin. AED: fin. (AFD + ADF) 


lieg fin. AED. fin. (AFD + ADF) 
176 — 8 Pellgemme lied Prülgenme. 
183 — 32 gerad lied gerade. 
196 — 18 nad) lies πού. 
19ο --- ό ἵπ [εδ απ. 
200° — 2ı FD lieg FP. 
202 — 13 ben lieg der. 
296 — 25 Winkeln lied Winkel. 
236 — 2 feye lied ſeyn. 
249 — 26 Linie lies Linien, 


14111411141 


€ ας: ia BG I ⸗ 
24 — 12° mn 
213 — 23 Baıa De Ἑστία. 


26 — 16 Bez is Sr. 
ae — 2 stiryrl ii HOHER 





ἡ 


— -α. 31.35.35. ε Μεδ τς. 
— 3; 24 15.Σ”. 5ο. ε Μεδε. 
— 15. 122. cher 


νι 
\ 
vw 





— 12 fin.C. cofin.BCF be3—= fin. C.cofin.BCH. 
— 1. 33. ϱ ſies τ. 

510 — 1.2.3.4.5-5.7.3.10.11.12.15. flatt 6 Βεόσ. . 
— — 15. 16ε hr. 

314 — ı Fig. 65. c. ſies Fig. 65. e. 

333 — 10 ἕτα Panft lied den Penft. 


Ι 
31332 


1111111 


merft werten, daf βαεξ der Fig, 54. ο. vorfemmmenden Flei- 
nm vunttirten Buchftaben im dem gebruften σαι seten 
fiv - Zuchiaben geſezt werben find. 





©. 253 Ἠπίε 4 BG lies BG = 
10 ® lies © 
mm, 


— 283 — 23 Punten lieg Punkten. 

— 299 — 16 Sal 3Υ: lies Fall 3, Y. 

— 302 — 3 (ΦΥ 9 lies Totarı+ Sn 

— — — 22 —:2(@+ß+y) τι .. vw 
les — («+B+y) (41). - 

— 303 — 20, 21.33. 33. e lies r. 

— 304 — 33. 24. 35. 27. 30. e lies 5. 


3055 — “5 er — 


307 — 24 er en ray . 
— 308 — 12 fin.C. cofin. ποσο in, C.cofin. μα, 
— 399 — 21.22. tließr. 
— 310 — 1. 2. 3. 4 5.6.7. 8. 10. Σ1. 14. 13. λα 
— — — 15. 16e lies r. 
— 314 — 1 Fig. 65. c. lies Fig. 65. ο. 
— 333 — 10 ben Punkt lies. dem Punft. 
— — — 17 θεθπίαι lies Lehrſaz. 
— 359 — a28 ech lies c, b. 
Bey S. 227 Linie το flg. und ©. 231 Linie 22 flg. muß be⸗ 
merkt werden, daß ſtatt der Fig. 54. ο. vorlommenden klei⸗ 
nen punftirten Buchftaben in dem gedruften Text großerkum 
ſiv⸗Buchſtaben geſezt worden find, 
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